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Aufgabe 37: (4 Punkte)

Sei F ∈ H. Außerdem erfülle KH die Ungleichung

|KH (ξ · ζ)−KH (ξ · η)| ≤ E2
(An) |ζ − η|

σ

für alle (ξ, η, ζ) ∈ Ω3, einen festen Wert σ ≥ 0 und eine positive Konstante E(An). Sei SN ∈
Spline ((An);XN) der Spline, der durch SN(ηi) = F (ηi) für alle i = 1, . . . , N gegeben ist.
Beweisen Sie:

‖F − SN‖C(Ω) ≤ 2
√

2E(An)Θ
σ/2
XN
‖F‖H .

Aufgabe 38: (4 Punkte)

Es sei eine Folge von Punktsystemen (XN)N∈N mit lim
N→∞

ΘXN
= 0 gegeben, wobei

ΘXN
:= max

ξ∈Ω

(
min
η∈XN

|ξ − η|
)

. Ferner sei F ∈ H((An); Ω) eine gegebene Funktion, wobei

(An) eine (n)–summierbare Folge ist. Zeigen Sie, dass die Folge der Splines (SN)N∈N, die
durch

SN

(
η

(N)
i

)
= F

(
η

(N)
i

)
; i = 1, . . . , N ;

SN ∈ Spline ((An);XN) mit XN = {η(N)
1 , . . . , η

(N)
N } gegeben ist, gleichmäßig gegen F

konvergiert:
lim
N→∞

‖F − SN‖C(Ω) = 0 .

Hinweis: Verwenden Sie Aufgabe 34.
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Aufgabe 39: (4 Punkte)

Sei γ : R+
0 → R stückweise stetig und beschränkt. Ferner existiere eine reelle Zahl ε > 0,

so dass
γ(t) = O(t−1−ε) für t→∞ (1)

gilt. Zeigen Sie, dass γ zulässig ist.

Aufgabe 40: (4 Punkte)

Zeigen Sie, dass (1) nicht aus der Zulässigkeitsbedingung folgt.


