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1. Seien Q, S;, T; hochstens abzdhlbar und X; : Q@ — S; unabhéngige Zu-
fallsvariable.

(a) (Vektoren von unabhéingigen Zufallsvariablen.) Man beweise fiir 0 =
i < i1 < --- < i =n, dass die Vektoren

(Xio+1a .- '7Xi1)7 (Xi1+17 v 7Xi2)7 D] (Xik—1+1a .. 7X1k)

unabhéngig sind. (3)

(b) (Abbildungen von unabhéngigen Zufallsvariablen.) Seien zusiitzlich
g; : S; — T; Abbildungen. Man beweise, dass

gl(Xl)u P 7gn(Xn)

unabhiingige Zufallsvariable sind. (2)

2. (Einfaches Warteschlangenmodell.) Seien 0, 1, ..., n die Zeitpunkte, an de-
nen ein Skilift, der pro Zeiteinheit eine Person befordern kann, abfihrt.
Zwischen den Zeitpunkten k und k + 1 kommen Y} neue Skifahrer an. Die
Y. seien unabhéngig. Die Linge X,, der Warteschlange unmittelbar vor
der Abfahrt zur Zeit k£ bestimmt sich rekursiv durch

X = maX(O,Xk,1 — 1) +Ye 1, k>1.
Xy = xq sei eine bekannte Zahl. Man beweise, dass

P(Xpy1 = 2p1| X = 2, ..., Xo = 30) =

P{Yk = Tk+1 7:Ck+1}, T > 1,
falls
P{Y, =211}, zr =0,
falls P(Xo = o, ..., Xk = %) > 0. (5)

Abgabetermin: Mo./Di., den 14./15.1.2008, in den Ubungen.



