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3. Ubungsblatt

Aufgabe 1 (34+3=6 Punkte)
Zeigen Sie die Aussagen der Lemmata 1.2.8. und 1.4.3.

Aufgabe 2 (5 Punkte)
Zeigen Sie die fehlenden Teilaussagen der Bemerkung 1.2.13 zur Vervollsténdigbarkeit von o—Algebren:

(i) G ist o—Algebra,
(ii) g ist wohldefiniert (d.h. unabhéngig von der Wahl der Menge B), und

(iii) (€, G, p) ist ein vollsténdiger Mafiraum.

Aufgabe 3 (5 Punkte)

Seien 2 := Nund F := {4 C N: 4 oder A“ ist endlich}. Ferner sei p : F — [0, o0] fiir alle A € F definiert

durch talls A
oo, falls A unendlich,
) o= {

0, falls A endlich.

(i) Man zeige: F ist eine Algebra und p ist ein o—endlicher Inhalt auf F.
(ii) Ist p o—additiv?
(iii) Ist p stetig in 07

)

(iv) Lasst sich p zu einem Maf} auf o(F) fortsetzen?

Aufgabe 4 (2+2=4 Punkte)
Es seien 2 eine tiberabzihlbare Menge und wy € €2 ein beliebiges, aber fixiertes Element. Sei

A=o{{w}we )\ {wl)).

(i) Man charakterisiere die o0—Algebra A durch Angabe ihrer Elemente.

(ii) Man zeige, dass (2,4, d,,) ein vollstindiger Mafiraum ist.

Aufgabe 5* (+ 4* Punkte)

Zwei Familien A und B haben dieselbe Anzahl von Kindern. Aus jeder Familie wird je eine Stichprobe von
n > 2 Kindern mit Zuriicklegen gezogen. Dabei gilt:

P(in der Stichprobe aus Familie A befinden sich nur M#dchen)
= P(in der Stichprobe aus Familie B sind alle Kinder vom selben Geschlecht).

Man bestimme den Stichprobenumfang n.



