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2. Ubungsblatt

Aufgabe 1
Man beweise in Vorbereitung auf die néichste Vorlesung die beiden folgenden Lemmata.
Lemma 0.1 (Lemma C) Sei X = (Xy)¢>0 ein Martingal. Dann gilt:

E sup X2 <4 EXZ, t>0.
0<s<t

Lemma 0.2 (Lemma D) Sei (Q,F,P) ein W-Raum mit einer Filtration F = (F;)i>o0-

Seien Z(") = (Zt(n))tzo und Z = (Zy)¢>o0 stochastische Prozesse auf (0, F,IP), so dass folgende Bedingungen
erfillt sind:

(i) Fiir allen € N ist Z"™) ein F-Martingal.

1) Fiir allet > 0 gilt zM Zy, n— 00, in LP fir einp > 1.
¢

Dann ist auch Z ein F—Martingal.



