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10. Ubungsblatt

Aufgabe 1 (Bemerkung zu Beispiel 7.3.3 d)

Es sei (Ft)t>0 eine Filtration, die nicht rechtsseitig stetig ist.

T¢ =inf{t > 0: B(t) € G}, fir GCR.
Zeigen Sie:
(a) Fiir G abgeschlossen, ist 7¢ ist eine strikte Stoppzeit beziiglich (F;)¢>o.

(b) Wenn G offen ist, dann ist 7 im allgemeinen keine strikte Stoppzeit beziiglich (F;)s>0.

Aufgabe 2 (Beispiel 7.3.3 f)

Sei T eine Stoppzeit. Fiir n € N definiere

Th(w)=(m+1)27",  falls m2™" < 7(w) < (m+1)27".
Zeigen Sie: T, ist eine Stoppzeit fiir alle n, und 7, \ 7.

Aufgabe 3

Beweisen Sie Lemma 7.3.6 aus der Vorlesung.

Aufgabe 4 (Beispiel. 7.3.8 b)
Sei
7 =inf {¢t > 0: B(t) = max {B(s)}}.

0<s<1

Zeigen Sie: 7 ist keine Stoppzeit, und P[r < 1] = 1.



