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Aufgabe 1. (Ausgelassenes Detail in Satz 4.6) Sei A eine endliche, nichtleere Menge, und
sei |A| “ n. Zeigen Sie, daß für a P A gilt

|Az tau | “ n´ 1 .

Aufgabe 2. Seien A,B endlich Mengen. Beweisen Sie:

(a) Aus AXB “ H folgt, daß |AYB| “ |A| ` |B|.

(b) Aus A Ď B folgt |A| ` |BzA| “ |B|.

(c) Wegen (b) gilt auch, daß aus A Ď B folgt, daß |A| ď |B|. Zeigen Sie durch ein Beispiel,
daß die Umkehrung aber falsch ist.

Aufgabe 3. Um in Umfragen auch Fragen mit peinlichen Antworten, wie beispielsweise
“Planen Sie bei der nächsten Bundestagswahl die Nudisten-Nasenpopler-Partei-Deutschlands
(NPD) zu wählen?“ zu stellen und dennoch die korrekte Anzahl der NPD-Wähler zu ermitteln
kann man folgendes Verfahren verwenden. An Stelle einer direkten Frage, leitet man die
Testpersonen an mit Ja zu antworten, wenn sie NPD-Wähler sind oder sie an einem Montag
geboren wurden (oder beides zutrifft).
In einer dieser fiktiven Umfragen von 1421 Leuten haben 677 auf diese erweiterte Frage mit
Ja geantwortet. Wenn wir annehmen, daß genau ein Siebtel der Befragten als auch genau
ein Siebtel der NPD-Wähler an einem Montag geboren wurden, wie viele NPD-Wähler gibt
es dann unter den Befragten?
(Hinweis: Satz 4.6)

Aufgabe 4. Zeigen Sie, daß jede Menge genau so viele Teilmengen ungerader Mächtigkeit
wie derer gerader Mächtigkeit besitzt. (0 ist gerade, also ist H eine Teilmenge gerader
Mächtigkeit).

Aufgabe 5. Zeigen Sie, daß p0, 1q und p0,8q gleichmächtig sind.1

1Wobei mit pa, bq das offene Interval tx P Ru a ă x ă b und mit pa,8q das offene Interval tx P Ru a ă x
gemeint ist.
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Aufgabe 6. Zeigen Sie, daß t0u Y t 1n | n P Nu und t 1n | n P Nu gleichmächtig sind.
Folgern Sie daraus, daß r0, 1q und p0, 1q gleichmächtig sind.

Aufgabe 7. Kann die charakteristische Funktion χA : M Ñ t0, 1u einer Menge A ĎM je
injektiv oder surjektiv sein?
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