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1. Man zeige: In einem metrischen Raum M mit Distanzfunktion d

d : M × M −→ R

gilt:

i) d(x, y) = d(y, x) ∀x, y ∈ M

ii) d(x, y) ≥ 0 ∀x, y ∈ M

2. Man zeige: Auf R
n ist

d
(

(x1, . . . , xn), (y1, . . . , yn)
)

:= max
1≤j≤n

|xj − yj|

eine Metrik.

3. Man zeige: In einem linearen Raum L mit Norm ‖ · ‖ gilt:

i) 0 ≤ ‖x‖ ∀x ∈ L

ii)
∣

∣‖x‖ − ‖y‖
∣

∣ ≤ ‖x − y‖

4. Zwei Normen ‖ · ‖1, ‖ · ‖2 auf einem linearen Raum L heißen äquivalent, wenn es c, C̄ > 0
gibt mit

c‖x‖1 ≤ ‖x‖2 ≤ C̄‖x‖1 .

Man zeige:

Alle Normen des R
n sind äquivalent.


